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(1) Äëèíà ïîäìíîæåñòâà ïðÿìîé. Àääèòèâíîñòü è ñóá-àääèòèâíîñòü âëåêóò ñèãìà�àääèòèâíîñòü.

Ìíîæåñòâî Âèòàëè.

(2) Àëãåáðà. Ïîëóàëãåáðà. Àëãåáðà, ïîðîæäåííàÿ ïîëóàëãåáðîé. Ïðèìåðû.

(3) Ñèãìà àëãåáðà. Ñèãìà àëãåáðà, ïîðîæäåííàÿ íàáîðîì ìíîæåñòâ. Áîðåëåâñêàÿ ñèãìà-àëãåáðà.

Áîðåëåâñêàÿ ñèãìà àëãåáðà íà ÷èñëîâîé ïðÿìîé ïîðîæäàåòñÿ èíòåðâàëàìè, ïîðîæäàåòñÿ îòðåç-

êàìè, ïîðîæäàåòñÿ ëó÷àìè.

(4) Ìåðû. Ïðèìåðû ìåð. Ìåðà Ëåáåãà íà àëãåáðå êîíå÷íûõ îáúåäèíåíèé ïàðàëëåëåïèïåäîâ â [a, b]n.

(5) Íåîáõîäèìûå è äîñòàòî÷íûå óñëîâèÿ ñ÷åòíîé àääèòèâíîñòè. Êîìïàêòíûå êëàññû. Ñ÷åòíàÿ àä-

äèòèâíîñòü ìåðû Ëåáåãà íà àëãåáðå êîíå÷íûõ îáúåäèíåíèé ïàðàëëåëåïèïåäîâ â [a, b]n.

(6) Áîðåëåâñêèå ìåðû íà Rn. Ïðèáëèæåíèå áîðåëåâñêèõ ìíîæåñòâ îòêðûòûìè è çàìêíóòûìè ìíî-

æåñòâàìè. Ïðèáëèæåíèå áîðåëåâñêèõ ìíîæåñòâ êîìïàêòàìè.

(7) Âíåøíÿÿ ìåðà. Èçìåðèìûå ìíîæåñòâà. Òåîðåìà Êàðàòåîäîðè�Ëåáåãà (áåç äîêàçàòåëüñòâà). Ïî-

ñòðîåíèå ìåðû Ëåáåãà íà [a, b]n è íà Rn. Ñòðóêòóðà èçìåðèìûõ ïî Ëåáåãó ìíîæåñòâ.

(8) Ïðîîáðàç ìíîæåñòâà ïðè îòîáðàæåíèè. Ðàâåíñòâî f−1(σ(S)) = σ(f−1(S)).

(9) Èçìåðèìûå ôóíêöèè è èõ ñâîéñòâà: ïðîâåðêà íà ïîðîæäàþùåì ìíîæåñòâå, áîðåëåâñêàÿ ôóíê-

öèÿ îò èçìåðèìûõ ôóíêöèé ÿâëÿåòñÿ èçìåðèìîé ôóíêöèåé, ïîòî÷å÷íûé ïðåäåë èçìåðèìûõ

ôóíêöèé ÿâëÿåòñÿ èçìåðèìîé ôóíêöèåé.

(10) Èçìåðèìûå îòíîñèòåëüíî ìåðû ôóíêöèè. Ñõîäèìîñòü ïî ìåðå è ïî÷òè âñþäó. Ïðèìåð Ðèññà.

(11) Ëåììà Áîðåëÿ�Êàíòåëëè. Òåîðåìà Ðèññà. Òåîðåìà Åãîðîâà.

(12) Ïðîñòûå ôóíêöèè. Ïðèáëèæåíèå èçìåðèìîé ôóíêöèè ïðîñòûìè ôóíêöèÿìè.

(13) Èíòåãðàë Ëåáåãà îò ïðîñòûõ ôóíêöèé è åãî ñâîéñòâà.

(14) Èíòåãðàë Ëåáåãà îò íåîòðèöàòåëüíûõ ôóíêöèè. Ìîíîòîííîñòü. Íåðàâåíñòâî ×åáûø¼âà.

(15) Òåîðåìà Áåïïî Ëåâè è ëåììà Ôàòó.

(16) Îáùåå îïðåäåëåíèå èíòåãðàëà Ëåáåãà. Ëèíåéíîñòü è ìîíîòîííîñòü èíòåãðàëà.

(17) Èíòåãðàë Ëåáåãà: íåðàâåíñòâà, ïðèáëèæåíèå ïðîñòûìè ôóíêöèÿìè, àáñîëþòíàÿ íåïðåðûâíîñòü.

(18) Òåîðåìà Ëåáåãà î ìàæîðèðóåìîé ñõîäèìîñòè.

(19) Ñâÿçü èíòåãðàëà Ëåáåãà è èíòåãðàëà Ðèìàíà.

(20) Ïðîèçâåäåíèå ñèãìà àëãåáð. Èçìåðèìîñòü ñå÷åíèé. Èçìåðèìîñòü ãðàôèêà è ïîäãðàôèêà.

(21) Ïðîèçâåäåíèå ìåð. Ïðèíöèï Êàâàëüåðè (áåç äîêàçàòåëüñòâà). Èíòåãðàë Ëåáåãà îò íåîòðèöà-

òåëüíîé ôóíêöèè ðàâåí ìåðå ïîäãðàôèêà.

(22) Òåîðåìà Ôóáèíè. Òåîðåìà Òîíåëëè.

(23) Äèôôåðåíöèðîâàíèå èíòåãðàëà Ëåáåãà ñ ïåðåìåííûì âåðõíèì ïðåäåëîì (áåç äîêàçàòåëüñòâà).

Àáñîëþòíî íåïðåðûâíûå ôóíêöèè è ôîðìóëà Íüþòîíà�Ëåéáíèöà. Ôîðìóëà èíòåãðèðîâàíèÿ ïî

÷àñòÿì è ôîðìóëà çàìåíû ïåðåìåííîé äëÿ èíòåãðàëà ïî ìåðå Ëåáåãà.

(24) Ìåòðè÷åñêèå ïðîñòðàíñòâà. Ñåïàðàáåëüíîñòü. Ïîäìíîæåñòâî ñåïàðàáåëüíîãî ïðîñòðàíñòâà ÿâ-

ëÿåòñÿ ñåïàðàáåëüíûì ïðîñòðàíñòâîì.

(25) Ïîëíîòà ìåòðè÷åñêîãî ïðîñòðàíñòâà. Ïðèíöèï âëîæåííûõ øàðîâ.

(26) Òåîðåìà Áàíàõà î ñæèìàþùåì îòîáðàæåíèè.

(27) Îòêðûòûå è çàìêíóòûå ïîäìíîæåñòâà ìåòðè÷åñêîãî ïðîñòðàíñòâà. Òåîðåìà Áýðà.

(28) Íîðìèðîâàííûå ïðîñòðàíñòâà. Ýêâèâàëåíòíîñòü íîðì. Ëåììà î ïî÷òè ïåðïåíäèêóëÿðå.

(29) Íåðàâåíñòâà Þíãà, Ã¼ëüäåðà è Ìèíêîâñêîãî. Ïðîñòðàíñòâà Lp è èõ ïîëíîòà.

(30) Âïîëíå îãðàíè÷åííûå ìíîæåñòâà. Òåîðåìà Áîëüöàíî.

(31) Ñâîéñòâà êîìïàêòîâ â ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâàõ. Êðèòåðèè êîìïàêòíîñòè.

(32) Òåîðåìà Àðöåëà�Àñêîëè.
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