
Áèëåòû ê êóðñó ¾Ôóíêöèîíàëüíûé àíàëèç¿ (Ìåõàíèêè, 5-é ñåìåñòð)

1. Ìåòðè÷åñêèå, íîðìèðîâàííûå è åâêëèäîâû ïðîñòðàíñòâà. Ïðîñòðàíñòâà l2

è C[a, b].
2. Ïîëíûå ïðîñòðàíñòâà. Ïðèìåðû. Ñóùåñòâîâàíèå ïîïîëíåíèÿ.
3. Òåîðåìà î âëîæåííûõ øàðàõ. Òåîðåìà Áýðà.
4. Íåïðåðûâíûå îòîáðàæåíèÿ. Òåîðåìà î ñæèìàþùèõ îòîáðàæåíèÿõ.
5. Êîìïàêòû è èõ ñâîéñòâà. Âïîëíå îãðàíè÷åííûå ìíîæåñòâà. Êðèòåðèé âïîëíå
îãðàíè÷åííîñòè â òåðìèíàõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé.
6. Ðàâíîñèëüíîñòü ðàçíûõ îïðåäåëåíèé êîìïàêòà â ìåòðè÷åñêîì ïðîñòðàíñòâå
(òðè ðàâíîñèëüíûõ îïèñàíèÿ).
7. Êðèòåðèè êîìïàêòíîñòè â C[a, b] (òåîðåìà Àñêîëè �Àðöåëà) è â l2.
8. Àëãåáðû è σ-àëãåáðû ìíîæåñòâ; σ-àëãåáðà, ïîðîæäåííàÿ êëàññîì ìíîæåñòâ.
Áîðåëåâñêàÿ σ-àëãåáðà.
9. Àääèòèâíûå è ñ÷åòíî-àääèòèâíûå ìåðû. Êðèòåðèé ñ÷åòíîé àääèòèâíîñòè.
Ñ÷åòíàÿ àääèòèâíîñòü ìåðû ñ ïðèáëèæàþùèì êîìïàêòíûì êëàññîì.
10. Çàäà÷à ïðîäîëæåíèÿ ìåðû ñ àëãåáðû. Âíåøíÿÿ ìåðà. Èçìåðèìûå ìíîæå-
ñòâà. Ñ÷åòíàÿ àääèòèâíîñòü âíåøíåé ìåðû íà σ-àëãåáðå èçìåðèìûõ ìíîæåñòâ
(ôîðìóëèðîâêà òåîðåìû). Åäèíñòâåííîñòü ïðîäîëæåíèÿ.
11. Ïîñòðîåíèå êëàññè÷åñêîé ìåðû Ëåáåãà íà îòðåçêå, ïðÿìîé è â Rn. Îñíîâíûå
ñâîéñòâà ìåðû Ëåáåãà.
12. Ôóíêöèè, èçìåðèìûå îòíîñèòåëüíî σ-àëãåáðû è èçìåðèìûå îòíîñèòåëüíî
ìåðû. Ñâîéñòâà èçìåðèìûõ ôóíêöèé (îïåðàöèè íàä èçìåðèìûìè ôóíêöèÿìè).
13. Ñõîäèìîñòü ïî÷òè âñþäó. Òåîðåìà Åãîðîâà.
14. Îïðåäåëåíèå èíòåãðàëà Ëåáåãà (ïðîñòûå ôóíêöèè, íåîòðèöàòåëüíûå ôóíê-
öèè, îáùèé ñëó÷àé). Ìîíîòîííîñòü è ëèíåéíîñòü èíòåãðàëà Ëåáåãà (ôîðìóëè-
ðîâêè).
15. Íåðàâåíñòâî ×åáûø�åâà.
16. Òåîðåìà Á. Ëåâè î ìîíîòîííîé ñõîäèìîñòè. Òåîðåìà Ëåáåãà î ìàæîðèðóåìîé
ñõîäèìîñòè (ôîðìóëèðîâêè).
17. Êðèòåðèé èíòåãðèðóåìîñòè ïî Ëåáåãó â òåðìèíàõ ðÿäîâ.
18. Ñâÿçü èíòåãðàëà Ëåáåãà ñ èíòåãðàëîì Ðèìàíà (ñîáñòâåííûì è íåñîáñòâåí-
íûì).
19. Ïðîñòðàíñòâà L1 è L2 è èõ ïîëíîòà.
20. Ïðîèçâåäåíèå ïðîñòðàíñòâ ñ ìåðàìè è òåîðåìà Ôóáèíè (êîíñòðóêöèÿ ïðî-
èçâåäåíèÿ è ôîðìóëèðîâêà ðåçóëüòàòà).
21. Àáñîëþòíî íåïðåðûâíûå ôóíêöèè, èõ ñâÿçü ñ íåîïðåäåëåííûìè èíòåãðàëà-
ìè èíòåãðèðóåìûõ ôóíêöèé è ôîðìóëà Íüþòîíà �Ëåéáíèöà (ôîðìóëèðîâêè).
Ôîðìóëà èíòåãðèðîâàíèÿ ïî ÷àñòÿì äëÿ àáñîëþòíî íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé.
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