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Ëåêòîð ïðîôåññîð Â. À. Ñêâîðöîâ

1. Ñèñòåìû ìíîæåñòâ (ïîëóêîëüöî, êîëüöî, σ-êîëüöî, àëãåáðà, σ-àëãåáðà). Ñòðóêòóðà ýëåìåíòîâ ìèíèìàëüíîãî
êîëüöà, ïîðîæäåííîãî ïîëóêîëüöîì.

2. Òåîðåìà î ïðîäîëæåíèè ìåðû ñ ïîëóêîëüöà íà ïîðîæäåííîå èì êîëüöî.

3. Ñ÷åòíàÿ ïîëóàääèòèâíîñòü ñ÷åòíî-àääèòèâíîé ìåðû íà êîëüöå. Âíåøíÿÿ ìåðà Ëåáåãà è åå ñ÷åòíàÿ
ïîëóàääèòèâíîñòü. Ñâÿçü ñ âíåøíåé ìåðîé Æîðäàíà.

4. Îïðåäåëåíèå èçìåðèìûõ ïî Êàðàòåîäîðè ìíîæåñòâ. Òåîðåìà: èçìåðèìûå ïî Êàðàòåîäîðè ìíîæåñòâà
îáðàçóþò σ-àëãåáðó, íà êîòîðîé ìåðà σ-àääèòèâíà. Íåïðåðûâíîñòü ìåðû.

5. Ìåòðè÷åñêàÿ âíåøíÿÿ ìåðà. Èçìåðèìîñòü áîðåëåâñêèõ ìíîæåñòâ.

6. Ìåòðè÷íîñòü âíåøíåé ìåðû Ëåáåãà â Rn. Ïðèìåð íåèçìåðèìîãî ïî Ëåáåãó ìíîæåñòâà.

7. Ïîíÿòèå èçìåðèìîé îáîëî÷êè ìíîæåñòâà. Áîðåëåâñêàÿ ðåãóëÿðíîñòü âíåøíåé ìåðû Ëåáåãà â Rn.
Ýêâèâàëåíòíîñòü â Rn èçìåðèìîñòè ïî Êàðàòåîäîðè è ïî Ëåáåãó (÷åðåç âíóòðåííþþ ìåðó).

8. Îïðåäåëåíèå è îñíîâíûå ñâîéñòâà èçìåðèìûõ ôóíêöèé íà (X,M). Òåîðåìà î ïðåäåëå ïîñëåäîâàòåëüíîñòè
èçìåðèìûõ ôóíêöèé.

9. Òåîðåìà î ïðèáëèæåíèè ëþáîé èçìåðèìîé ôóíêöèè ïðîñòûìè èçìåðèìûìè ôóíêöèÿìè.

10. Ñõîäèìîñòü ïî ìåðå. Ñâÿçü ñî ñõîäèìîñòüþ ïî÷òè âñþäó.

11. Òåîðåìà Åãîðîâà.

12. Îïðåäåëåíèå è îñíîâíûå ñâîéñòâà èíòåãðàëà Ëåáåãà äëÿ íåîòðèöàòåëüíûõ ôóíêöèé, çàäàííûõ íà
(X,M, µ). Èíòåãðàë îò ïðîñòîé ôóíêöèè.

13. Ýêâèâàëåíòíîå îïðåäåëåíèå èíòåãðàëà Ëåáåãà ÷åðåç ìîíîòîííóþ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ïðîñòûõ ôóíêöèé.

14. Îïðåäåëåíèå è ïðîñòåéøèå ñâîéñòâà èíòåãðàëà Ëåáåãà îò ôóíêöèé ëþáîãî çíàêà.

15. Òåîðåìà î ïî÷ëåííîì èíòåãðèðîâàíèè ðÿäà èç íåîòðèöàòåëüíûõ ôóíêöèé.

16. Òåîðåìà î ïåðåõîäå ê ïðåäåëó ïîä çíàêîì èíòåãðàëà äëÿ ìîíîòîííîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè íåîòðèöàòåëüíûõ
ôóíêöèé. Òåîðåìà Á. Ëåâè.

17. Òåîðåìû Ôàòó è Ëåáåãà î ïðåäåëüíîì ïåðåõîäå.

18. Òåîðåìà î σ-àääèòèâíîñòè èíòåãðàëà Ëåáåãà. Êðèòåðèé èíòåãðèðóåìîñòè â òåðìèíàõ ñðåçêè.

19. Ñâÿçü èíòåãðàëà Ëåáåãà ñ èíòåãðàëîì Ðèìàíà (ñîáñòâåííûì è íåñîáñòâåííûì) è ñ èíòåãðàëîì Íüþòîíà.

20. Ìåòðèêà ïðîñòðàíñòâà L(X,M, µ). Ïðèáëèæåíèå ïî ýòîé ìåòðèêå ñóììèðóåìîé ôóíêöèè îãðàíè÷åííûìè
è íåïðåðûâíûìè (â ñëó÷àå R) ôóíêöèÿìè.

21. Íåðàâåíñòâî ×åáûøåâà. Ñâÿçü ìåæäó ñõîäèìîñòüþ ïî ìåðå è ñõîäèìîñòüþ â L(X,M, µ).

22. σ-àääèòèâíàÿ ôóíêöèÿ ìíîæåñòâà (çàðÿä), å¼ íåïðåðûâíîñòü. Íåðàâåíñòâà â òåðìèíàõ âåðõíåãî è
íèæíåãî ïðåäåëîâ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ìíîæåñòâ.

23. Âåðõíÿÿ, íèæíÿÿ è ïîëíàÿ âàðèàöèè àääèòèâíîé ôóíêöèè ìíîæåñòâà. Èõ êîíå÷íîñòü.

24. σ-àääèòèâíîñòü âåðõíåé, íèæíåé è ïîëíîé âàðèàöèè àääèòèâíîé ôóíêöèè ìíîæåñòâà. Ðàçëîæåíèå
Æîðäàíà.

25. Ðàçëîæåíèå Õàíà.

26. Îáîáùåííîå ðàçëîæåíèå Õàíà.

27. Àáñîëþòíî íåïðåðûâíûå è ñèíãóëÿðíûå çàðÿäû. Ýêâèâàëåíòíîñòü äâóõ îïðåäåëåíèé àáñîëþòíîé
íåïðåðûâíîñòè. Èíòåãðàë Ëåáåãà êàê ôóíêöèÿ ìíîæåñòâà, åãî àáñîëþòíàÿ íåïðåðûâíîñòü.

28. Ëåáåãîâñêîå ðàçëîæåíèå çàðÿäà. Òåîðåìà Ðàäîíà�Íèêîäèìà.

29. Òåîðåìà Âèòàëè î ïîêðûòèè.



30. Ïðîèçâîäíûå ÷èñëà Äèíè. Òåîðåìà î äèôôåðåíöèðóåìîñòè ìîíîòîííîé ôóíêöèè è èíòåãðèðóåìîñòè
åå ïðîèçâîäíîé.

31. Êëàññ AC-ôóíêöèé íà îòðåçêå, ñâÿçü ñ êëàññîì V B-ôóíêöèé. Äèôôåðåíöèðóåìîñòü ïî÷òè âñþäó.
N -ñâîéñòâî AC-ôóíêöèé.

32. Äèôôåðåíöèðóåìîñòü íåîïðåäåëåííîãî èíòåãðàëà Ëåáåãà íà äåéñòâèòåëüíîé ïðÿìîé, ðàâåíñòâî ïðîèçâîäíîé
ïîäûíòåãðàëüíîé ôóíêöèè.

33. Ñâîéñòâî âàðèàöèè AC-ôóíóêöèè. Ïðåäñòàâëåíèå AC-ôóíóêöèè â âèäå ðàçíîñòè äâóõ ìîíîòîííûõ
AC-ôóíóêöèé.

34. Àáñîëþòíàÿ íåïðåðûâíîñòü ìåðû Ëåáåãà-Ñòèëòüåñà, ïîðîæäåííîé AC-ôóíêöèåé, è å¼ ïðåäñòàâëåíèå
â âèäå èíòåãðàëà Ëåáåãà.

35. Õàðàêòåðèñòè÷åñêîå ñâîéñòâî íåîïðåäåëåííîãî èíòåãðàëà Ëåáåãà íà äåéñòâèòåëüíîé ïðÿìîé.

36. Èíòåãðàëû Ëåáåãà-Ñòèëòüåñà ïî ìåðå, ïîðîæäåííîé AC-ôóíêöèåé.

37. Ñâÿçü èíòåãðàëà Ëåáåãà ñ èíòåãðàëîì Õåíñòîêà (â îäíîìåðíîì ñëó÷àå).

38. Ïðÿìîå ïðîèçâåäåíèå ìåð ìíîæåñòâ, åãî σ-àääèòèâíîñòü.

39. Ëåììà î ïðèáëèæåíèè èçìåðèìîãî ìíîæåñòâà ìíîæåñòâàìè èç ïîëóêîëüöà.

40. Òåîðåìà Ôóáèíè è òåîðåìà Òîíåëëè, ïðèìåðû èõ ïðèìåíåíèÿ.

41. Ïðîñòðàíñòâà Lp(X,M, µ) (p ≥ 1). Íåðàâåíñòâà Ãåëüäåðà è Ìèíêîâñêîãî.

42. Ïîëíîòà ïðîñòðàíñòâà Lp(X,M, µ) (p ≥ 1).

43. Ïðîñòðàíñòâî L2[a, b] êàê ãèëüáåðòîâî ïðîñòðàíñòâî. Ïðèìåðû îðòîíîðìèðîâàíííûõ ñèñòåì â íåì
(òðèãîíîìåòðè÷åñêàÿ ñèñòåìà, ñèñòåìû Ðàäåìàõåðà, Óîëøà, Õààðà).

44. Òåîðåìà Ìåðñåðà î êîýôôèöèåíòàõ Ôóðüå ñóììèðóåìîé ôóíêöèè ïî îãðàíè÷åííîé îðòîíîðìèðîâàííîé
ñèñòåìå.

45. Òåîðåìà Ðèññà�Ôèøåðà.

46. Ðÿäû Ôóðüå�Ëåáåãà ïî òðèãîíîìåòðè÷åñêîé ñèñòåìå. Ïðèçíàê Äèíè ñõîäèìîñòè ðÿäà Ôóðüå â òî÷êå.
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