
ОБЯЗАТЕЛЬНЫЕ ЗАДАЧИ ПО МАТЕРИАЛУ ЛЕКЦИИ 14

14.1. ПустьX ∈ L2(Ω,F ,P), а σ-алгебраA ⊂ F . Показать, что E(X|A) = PrL2(Ω,A,P)X,
где PrH обозначает ортогональное проектирование на подпространствоH в L2(Ω,F ,P).

14.2. Пусть X и Y – независимые случайные векторы со значениями соответственно
в Rk и Rm. Доказать, что

E(g(X, Y )|Y = y) = Eg(X, y),

если борелевская функция g : Rk × Rm → R и E|g(X, Y )| <∞.

14.3. Пусть X1, . . . , Xn – независимые случайные величины такие, что Xk ∼ Exp(λk),
λk > 0, k = 1, . . . , n, n ∈ N. Определим

Zn := min
1≤k≤n

Xk, Jn := min{k ∈ {1, . . . , n} : Xk = Zn}.

Доказать, что Zn и Jn – независимые величины, а также найти их распределения.


