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Ïðåäåëüíûå òåîðåìû äëÿ ôóíêöèîíàëîâ îò ñëàáî çàâèñèìûõ ñëó÷àéíûõ ïîëåé (ïðåäñòàâëåíèå
äîêòîðñêîé äèññåðòàöèè). Äèññåðòàöèÿ, îáúåìîì 205 ñòðàíèö, ñîñòîèò èç ââåäåíèÿ, ñïèñêà îáîçíà÷åíèé,
òðåõ ãëàâ è ñïèñêà ëèòåðàòóðû, íàñ÷èòûâàþùåãî 196 íàèìåíîâàíèé. Âûïîëíåííîå èññëåäîâàíèå îñíîâàíî íà 15
ñòàòüÿõ àâòîðà è äîêëàäûâàëîñü íà 13 ìåæäóíàðîäíûõ êîíôåðåíöèÿõ.
Ïðåäåëüíûå òåîðåìû � èíòåíñèâíî ðàçâèâàþùèéñÿ ðàçäåë ñîâðåìåííîé òåîðèè âåðîÿòíîñòåé, èìåþùèé ñà-
ìûå ðàçíîîáðàçíûå ïðèëîæåíèÿ. Áîëüøîå çíà÷åíèå èìååò èññëåäîâàíèå ñèñòåì çàâèñèìûõ ìóëüòèèíäåêñèðî-
âàííûõ ñëó÷àéíûõ âåëè÷èí. Èõ àíàëèç òðåáóåò ïðåîäîëåíèÿ çíà÷èòåëüíûõ òðóäíîñòåé, ñâÿçàííûõ ñ íåîáõîäè-
ìîñòüþ ó÷åòà âçàèìíîãî ðàñïîëîæåíèÿ ñëó÷àéíûõ ýëåìåíòîâ â ïðîñòðàíñòâå è õàðàêòåðà èõ çàâèñèìîñòè. Â
äèññåðòàöèè óñòàíàâëèâàþòñÿ íîâûå ïðåäåëüíûå òåîðåìû äëÿ ñëó÷àéíûõ ïðîöåññîâ è ïîëåé, óäîâëåòâîðÿþùèõ
ðàçëè÷íûì óñëîâèÿì çàâèñèìîñòè. Äëÿ ñëó÷àéíûõ ïîëåé, îáëàäàþùèõ ñâîéñòâîì àññîöèèðîâàííîñòè èëè åãî
îáîáùåíèÿìè, ïðè øèðîêèõ óñëîâèÿõ äîêàçàí ðÿä îñíîâíûõ ïðåäåëüíûõ òåîðåì. Ñðåäè ïîëó÷åííûõ â ãëàâå 1
ðåçóëüòàòîâ îòìåòèì îöåíêó òî÷íîñòè íîðìàëüíîé àïïðîêñèìàöèè äëÿ ñóìì ñëàáî çàâèñèìûõ ñëó÷àéíûõ âå-
ëè÷èí. Àñèìïòîòè÷åñêàÿ íîðìàëüíîñòü äëÿ ïîäîáíûõ ñèñòåì ðàíåå óñòàíàâëèâàëàñü ×.Íüþìåíîì, Ò.Áèðêåëîì,
À.Â.Áóëèíñêèì, Ø.Ñþêå, Ï.Äóêàíîì è äð. Â ðàáîòå îöåíêà äàíà äëÿ ñóìì ñëó÷àéíûõ âåëè÷èí, èíäåêñèðîâàí-
íûõ ýëåìåíòàìè òðàíçèòèâíîé ãðóïïû, ïðè âåñüìà øèðîêèõ òðåáîâàíèÿõ ê âèäó ìíîæåñòâ ñóììèðîâàíèÿ. Â
óñëîâèÿõ àññîöèèðîâàííîñòè ñëó÷àéíîãî ïîëÿ äàíà îáùàÿ ôîðìà çàêîíà ïîâòîðíîãî ëîãàðèôìà, ÿâëÿþùàÿñÿ
íîâîé óæå â íåçàâèñèìîì ñëó÷àå. Óäàåòñÿ ó÷åñòü âèä ìíîæåñòâà èíäåêñîâ, ïî êîòîðîìó áåðåòñÿ âåðõíèé ïðåäåë,
ñ ïîìîùüþ íîâîãî èíòåãðàëüíîãî ôóíêöèîíàëà. Âïåðâûå äîêàçàíà àñèìïòîòè÷åñêàÿ íîðìàëüíîñòü îöåíêè äîë-
ãîñðî÷íîé äèñïåðñèè ñëàáî çàâèñèìîãî ñëó÷àéíîãî ïîëÿ (èçó÷àâøåéñÿ Ì.Ïåëèãðàä, Ê.-Ì.Øàî, À.Â.Áóëèíñêèì,
Ì.À.Âðîíñêèì, Í.Þ.Êðûæàíîâñêîé), äàþùàÿ âîçìîæíîñòü ñòðîèòü ïðèáëèæåííûå äîâåðèòåëüíûå èíòåðâàëû.
Â ãëàâå 2 ñóùåñòâåííî îñëàáëåíû óñëîâèÿ ñèëüíîãî ïðèíöèïà èíâàðèàíòíîñòè äëÿ ïîëîæèòåëüíî è îòðèöà-
òåëüíî çàâèñèìûõ ñëó÷àéíûõ ïîëåé (òåì ñàìûì óñèëåíû íåäàâíèå òåîðåìû Õàî Þ è Ð.Áàëàí). Äîêàçàòåëü-
ñòâî (òåîðåìà 2.3.1) îñíîâàíî íà 10 ëåììàõ è èñïîëüçóåò íîâûé àïïàðàò ñèëüíîé àïïðîêñèìàöèè çàâèñèìûõ
ñëó÷àéíûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé íåçàâèñèìûìè ñåìåéñòâàìè ñëó÷àéíûõ âåëè÷èí ñ òåìè æå îäíîìåðíûìè ðàñ-
ïðåäåëåíèÿìè. Òàêàÿ àïïðîêñèìàöèÿ ðàçâèâàåò Ì.Áåðáè, Ì.Ïåëèãðàä è äð. äëÿ ïðîöåññîâ ñ ïåðåìåøèâàíèåì,
íî â óñëîâèÿõ àññîöèèðîâàííûõ ïîëåé ïîñòðîåíà âïåðâûå è îñíîâàíà íà òåõíèêå Áåðêåøà-Ôèëèïà (ëåììà î
ñêëåéêå) è íåðàâåíñòâàõ Ñåíàòîâà äëÿ èäåàëüíûõ âåðîÿòíîñòíûõ ìåòðèê. Îñíîâíîå âíèìàíèå â ãëàâå 3 óäåëåíî
ôóíêöèîíàëàì îò ñëó÷àéíûõ ïîëåé, îïðåäåëÿåìûì ãåîìåòðèåé èõ ýêñêóðñèîííûõ ìíîæåñòâ. Â óñëîâèÿõ ñëàáîé
çàâèñèìîñòè äîêàçàíà ôóíêöèîíàëüíàÿ ïðåäåëüíàÿ òåîðåìà äëÿ ïðåîáðàçîâàííûõ îáúåìîâ ìíîæåñòâ óðîâíÿ,
îáîáùàþùàÿ ðåçóëüòàòû Ñ.Ëóèøè, À.Â.Áóëèíñêîãî, Å.Ñïîäàðåâà, Ô.Òèììåðìàíà, Â.Ï.Äåìè÷åâà (êàê â îòíî-
øåíèè óñëîâèé íà çàâèñèìîñòü ýëåìåíòîâ, òàê è â îòíîøåíèè äîïóñòèìûõ êëàññîâ ðàñòóùèõ îêîí íàáëþäåíèÿ).
Äëÿ ýòîãî ïîòðåáîâàëîñü óñòàíîâèòü íîâîå ìîìåíòíîå íåðàâåíñòâî äëÿ ñóìì ñëàáî çàâèñèìûõ ñëó÷àéíûõ âåëè-
÷èí ïî ìíîæåñòâàì ïðîèçâîëüíîé ñòðóêòóðû, îáîáùàþùåå ïðåäøåñòâóþùèå ðåçóëüòàòû ×.Íüþìåíà, À.Ðàéòà,
Ò.Áèðêåëà, À.Â.Áóëèíñêîãî, Ì.Êèíà, Ê.Ì.Øàî, Þ.Þ.Áàõòèíà, Ò.Êðèñòîôèäåñà. Òàêæå äëÿ íåïðåðûâíûõ ãàóñ-
ñîâñêèõ ïîëåé äîêàçàíû ôóíêöèîíàëüíûå ïðåäåëüíûå òåîðåìû íîâîãî òèïà. À èìåííî, èçó÷àåòñÿ ïðåäåëüíîå
ïîâåäåíèå (íîðìèðîâàííîãî) ïðîöåññà, îáðàçîâàííîãî ìåðàìè Õàóñäîðôà ìíîæåñòâ óðîâíÿ ãàóññîâñêîãî ïîëÿ,
íàáëþäàåìîãî â îãðàíè÷åííîì îêíå. Â íåäàâíèõ ðàáîòàõ Ð.Àäëåðà, Ì.Êðàòö, Õ.Ëåîíà è äð. èññëåäîâàëèñü
òîëüêî îäíîìåðíûå ðàñïðåäåëåíèÿ òàêîãî ïðîöåññà. Îñíîâíàÿ òðóäíîñòü íà ýòîì ïóòè çàêëþ÷àëàñü â òîì, ÷òî
ðàññìàòðèâàåìûå ôóíêöèîíàëû çàâèñÿò îò ðåàëèçàöèé ñëó÷àéíîãî ïîëÿ íåãëàäêèì îáðàçîì. Ïîêàçàíî, ÷òî ïðè
øèðîêèõ óñëîâèÿõ îïèñàííûé ïðîöåññ íåïðåðûâåí, è èññëåäîâàíà åãî ñõîäèìîñòü ïî ðàñïðåäåëåíèþ ê ÿâíî îïè-
ñàííîìó ãàóññîâñêîìó ïðåäåëó êàê â ãèëüáåðòîâîì ïðîñòðàíñòâå íà ïðÿìîé ñ ãàóññîâñêîé íîðìèðîâêîé, òàê è â
ïðîñòðàíñòâå íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé.
Òàêèì îáðàçîì, óñòàíîâëåí öåëûé ðÿä âçàèìîñâÿçàííûõ ðåçóëüòàòîâ, â òîì ÷èñëå îïòèìàëüíûõ, îòíîñÿùèõñÿ ê
àñèìïòîòè÷åñêîìó àíàëèçó çàâèñèìûõ ñëó÷àéíûõ ïîëåé.
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