
Î çàêîíå Ãðàìà â òåîðèè äçåòà-ôóíêöèè Ðèìàíà

Çàäà÷à, êîòîðîé áóäåò ïîñâÿùåí äîêëàä, ñâÿçàíà ñ ¾íåðåãóëÿðíîñòüþ¿ â ïîâå-

äåíèè íóëåé äçåòà-ôóíêöèè Ðèìàíà â êðèòè÷åñêîé ïîëîñå. Ñóòü åå çàêëþ÷àåòñÿ

â ñëåäóþùåì. Íà âåùåñòâåííîé ïðÿìîé âûáèðàåòñÿ íåêîòîðàÿ ìîíîòîííàÿ íåîãðà-

íè÷åííàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü, íàçûâàåìàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòüþ òî÷åê Ãðàìà. Îíà

ïðåäñòàâëÿåò ñîáîé ïî÷òè ðàâíîìåðíóþ ñåòêó, è ïîâåäåíèå åå äàâíî è õîðîøî èçó-

÷åíî. Íà ýòó æå ïðÿìóþ íàíîñÿòñÿ è îðäèíàòû âñåõ êîìïëåêñíûõ íóëåé äçåòà-

ôóíêöèè Ðèìàíà. Îêàçûâàåòñÿ, ÷òî ¾â ñðåäíåì¿ è îðäèíàòû, è òî÷êè Ãðàìà âåäóò

ñåáÿ ïðàêòè÷åñêè îäèíàêîâî.

Åñòåñòâåííî ïîñòàâèòü âîïðîñ: êàê ñèëüíî ìîãóò îòëè÷àòüñÿ äðóã îò äðóãà n-ÿ
îðäèíàòà è n-ÿ òî÷êà Ãðàìà ïðè íåîãðàíè÷åííîì âîçðàñòàíèè íîìåðà n? Â 1940-å

ãã. À.Ñåëüáåðãîì áûëà ââåäåíà ¾ìåðà óêëîíåíèÿ¿ ∆n - ðàçíîñòü ìåæäó íîìåðîì n

îðäèíàòû íóëÿ è íîìåðîì ïðîìåæóòêà Ãðàìà, åå ñîäåðæàùåãî. Åñëè áû îðäèíàòû

áûëè ðàñïðåäåëåíû ðåãóëÿðíî, òî ýòà ðàçíîñòü ¾ïî÷òè âñåãäà¿ áûëà áû ðàâíà íóëþ.

Îäíàêî Ñåëüáåðã ïîêàçàë, ÷òî ýòà ðàçíîñòü ¾ïî÷òè âñåãäà¿ îòëè÷íà îò íóëÿ è,

áîëåå òîãî, åå ñðåäíåå çíà÷åíèå íåîãðàíè÷åííî âîçðàñòàåò ñ óâåëè÷åíèåì íîìåðà

îðäèíàòû.

Â äîêëàäå ïðåäïîëàãàåòñÿ ðàññêàçàòü îá îäíîì îáîáùåíèè ðåçóëüòàòà Ñåëüáåðãà.

Èìåííî, ðå÷ü ïîéäåò î ðàñïðåäåëåíèè ïðîèçâåäåíèé òàêèõ ðàçíîñòåé, ñêàæåì, î

ðàñïðåäåëåíèè âåëè÷èí ∆n∆n+1, ∆n∆n+1∆n+2, è ò.ä. Îêàçûâàåòñÿ, ÷òî êàæäàÿ èç

ýòèõ âåëè÷èí ¾äëÿ ïî÷òè âñåõ¿ n îòëè÷íà îò íóëÿ. Êðîìå òîãî, èìååò ìåñòî èíòåðåñ-

íûé ýôôåêò, êîòîðûé ìîæíî ïðîäåìîíñòðèðîâàòü íà ïðèìåðå ïðîèçâåäåíèé∆n∆n+1

ñëåäóþùèì îáðàçîì. Åñòåñòâåííî îæèäàòü, ÷òî ïðèìåðíî â ÷åòâåðòè ñëó÷àåâ îáà

ñîìíîæèòåëÿ áóäóò ïîëîæèòåëüíû, â ÷åòâåðòè ñëó÷àåâ � îáà îòðèöàòåëüíû, â ÷åò-

âåðòè ñëó÷àåâ ïåðâûé � îòðèöàòåëåí, âòîðîé � ïîëîæèòåëåí, è, íàêîíåö, â ÷åòâåðòè

ñëó÷àåâ � ïåðâûé ïîëîæèòåëåí, âòîðîé - îòðèöàòåëåí. Íà ñàìîì äåëå îêàçûâàåòñÿ,

÷òî ïîñëåäíÿÿ ñèòóàöèÿ íåâîçìîæíà â ïðèíöèïå, òðåòüÿ íå íàáëþäàåòñÿ ¾ïî÷òè

íèêîãäà¿, íî çàòî ïåðâûå äâå âñòðå÷àþòñÿ ïðèìåðíî â ïîëîâèíå ñëó÷àåâ êàæäàÿ.
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