ГИЛЬБЕРТОВЫ МОДУЛИ И ИХ ПРИЛОЖЕНИЯ

проф. Е.В. Троицкий, доц. В.М. Мануйлов
1/2 года или 1 год, 3-5 курс

1 семестр.

Основные определения.
· 
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алгебры.
· Предгильбертовы модули.
· Гильбертовы 
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модули.
· Стандартный гильбертов модуль 
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Операторы в гильбертовых модулях.
· Ограниченные операторы и операторы, допускающие сопряженный.
· Компактные операторы в гильбертовом модуле.
· Дополняемые подмодули и проекторы в гильбертовых 
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модулях.
· Полные гильбертовы 
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модули.
· Дуальные модули. Автодуальность.
· Банахово-компактные операторы.
· 
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фредгольмовы операторы. Индекс.
· Представления групп в гильбертовых модулях.
· Эквивариантные фредгольмовы операторы.
Гильбертовы модули над W*-алгебрами.
· Внутреннее произведение на дуальных модулях.
· Гильбертовы 
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модули и двойственные банаховы пространства.
· Свойства гильбертовых 
[image: image8.wmf]*

W

-

модулей.
· Топологическая характеризация автодуальных гильбертовых 
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модулей.
· Фредгольмовы операторы над 
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алгебрами.
· Теорема Дюпре-Филлмора для гильбертовых модулей над 
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алгебрами конечного типа.
Рефлексивные гильбертовы С*-модули.
· Внутреннее произведение на бидуальных модулях.
· Идеалы и бидуальные модули.
· Рефлексивность гильбертовых модулей над 
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· Рефлексивность модулей над 
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· Гильбертовы модули, связанные с условными ожиданиями конечного индекса.
Мультипликаторы А-компактных операторов. Структурные результаты.
· Расширение гильбертовых 
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модулей обертывающей 
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алгеброй.
· Мультипликаторы и централизаторы.
· Мультипликаторы 
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компактных операторов.
· Квазимультипликаторы 
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компактных операторов.
· Строгая топология.
· Мультипликаторы и гильбертовы модули. Коммутативный случай.
· Внутренние произведения в гильбертовых 
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модулях.

2 семестр.
Диагонализация операторов над С*-алгебрами.
· Задача о приведении к диагональному виду операторов в гильбертовых 
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модулях.
· Квадратичные формы на 
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H'

, связанные с самосопряженными операторами.
· Диагонализация операторов в 
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случае.
· Непрерывность собственных значений.
· Случай бесконечных 
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алгебр.
· Случай 
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алгебр нулевого вещественного ранга.
· Случай непрерывных полей 
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алгебр.
· Оператор Шредингера как оператор, действующий в гильбертовом 
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модуле.
· Пример – непрерывное поле алгебр вращения.
Гомотопическая тривиальность групп обратимых операторов.
· Технические леммы.
· Доказательство теоремы Кунца-Хигсона.
· Случай 
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· Некоторые другие случаи.
· Теорема Диксмье и Дуади для 
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· Некоторые обобщения
· Гомотопия типа Нойбауэра.
Гильбертовы модули и KK-теория.
· Тензорные произведения.
· Основные определения.
· Подход Кунца.
· Представляющие пространства для некоторых 
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 и 
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групп.
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