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1. Фильтрация, моменты остановки, предсказуемая 
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2. Неравенство Йенсена для условных математических ожиданий. Теорема о предельном переходе для условных математических ожиданий (
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). Лемма Фату-Лебега для условных математических ожиданий.

3. Равномерно интегрируемые семейства. Теорема Лебега о предельном переходе для равномерно интегрируемых последовательностей. Доказательство того, что семейство 
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 равномерно интегрируемо.

4. Мартингалы, субмартингалы, супермартингалы. Примеры, теорема о модификации.

5. Теорема Дуба о сходимости мартингалов. Мартингал Леви. Равномерно интегрируемые мартингалы.

6. Теорема об остановке для субмартингалов и для равномерно интегрируемых мартингалов.

7. Теорема об остановке для неотрицательных супермартингалов. Критерий того, что неотрицательный супермартингал является равномерно интегрируемым мартингалом.

8. Необходимое и достаточное условие равномерной интегрируемости мартингала
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где 
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 – BM(0). Тождества Вальда.

9. Нахождение 
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 – BM(0). Нахождение 
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10. Нахождение 
[image: image9.wmf]P(()())

a

b

TXTX

<

 для 
[image: image10.wmf]2

2

t

Bt

t

Xe

l

l

-

=

, 
[image: image11.wmf]t

t

XBt

m

=-

, 
[image: image12.wmf]t

tB

t

Xe

ms

+

=

.

11. Нахождение 
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. Нахождение 
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12. Нахождение распределения 
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 – BM(а). Нахождение распределения 
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 – BM(0).

13. Локальные мартингалы. Достаточное условие того, что локальный мартингал является мартингалом. Неотрицательные локальные мартингалы.

14. Квадратическая вариация непрерывного локального мартингала. Квадратическая ковариация двух непрерывных локальных мартингалов.

15. Квадратическая вариация броуновского движения. Вычисление 
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. Теорема Леви.

16. Неравенства Буркхольдера-Дэвиса-Ганди и их применения.

17. Непрерывные семимартингалы. Квадратическая вариация. Квадратическая ковариация.

18. Фрактальное броуновское движение: определение, примеры (
[image: image26.wmf]1/2
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), свойства самоподобия и стационарности приращений.

19. Доказательство того, что при 
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 фрактальное броуновское движение не является семимартингалом.

20. Самофинансируемые стратегии для случая дискретного времени.

21. Самофинансируемые стратегии для случая непрерывного времени.

22. Стохастические интегралы: примеры, основные свойства.

23. Теорема о предельном переходе под знаком стохастического интеграла.

24. Достаточное условие того, что стохастический интеграл является квадратично интегрируемым мартингалом. Нахождение его ковариационной функции.

25. Допустимые стратегии и стохастические интегралы в финансовой математике.

26. Формула Ито для непрерывного семимартингала и для броуновского движения. Доказательство того, что если 
[image: image29.wmf]B

 – 
[image: image30.wmf]()

t

F

-BM, то 
[image: image31.wmf]1

2

t

Bt

e

-

 является 
[image: image32.wmf]()

t

F

-мартингалом.

27. Задача об оптимальном инвестировании.
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