ДОПОЛНИТЕЛЬНЫЕ ГЛАВЫ ТЕОРИИ ВЕРОЯТНОСТЕЙ

проф. В.В. Сенатов

1 год, 3 курс, для студентов группы теории вероятностей

В курс включены результаты, полученные в последние годы (оценки точности асимптотических разложений в ЦПТ).

1. Сходимость в основном и слабая сходимость. Теорема Хелли. Метризуемость слабой сходимости. Критерий слабой относительной компактности. Эквивалентные определения слабой сходимости.

2. Связь между слабой и равномерной сходимостями. Связь между слабой сходимостью и сходимостью в среднем. Связь между сходимостью случайных величин по вероятности и слабой сходимостью их распределений.

3. Основные метрики на множестве распределений. Соотношения между ними.

4. Специальные свойства вероятностных метрик: регулярность, полуаддитивность, однородность, справедливость неравенства сглаживания. Примеры.

5. Идеальные метрики, их свойства. Оценки метрики Леви через идеальные метрики.

6. Неравенство Берри-Эссеена (оценка близости функций распределения через близость характеристических функций).

7. Теорема Берри-Эссеена (оценка скорости сходимости в ЦПТ при конечности третьего момента).

8. Оценка скорости сходимости в ЦПТ для независимых одинаково распределенных величин при существовании момента порядка 
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9. Метод композиций для средней метрики.

10. Неравенство сглаживания для равномерной метрики. Основные идеи метода композиций для равномерной метрики.

11. Метод композиций для равномерной метрики.

12. Моменты и семиинварианты. Оценка скорости сходимости в ЦПТ для гладких распределений при условии совпадения нескольких моментов с моментами нормального закона.

13. Асимптотические разложения в ЦПТ для гладких распределений.

14. Безгранично делимые законы; основные свойства. Формула Леви-Хинчина. Различные представления безгранично делимых законов. Условия сходимости безгра​нично делимых законов к предельному.

15. Сопровождающие безгранично делимые законы. Схема серий и безгранично делимые законы.

16. Устойчивые распределения как предельные в схеме суммиро​вания независимых одинаково распределенных случайных величин.

17. Устойчивые законы. Представление Леви.

18. Устойчивые законы, их характеристические функции.

19. Области притяжения устойчивых законов. Вид нормирующих постоянных. 
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