ДОПОЛНИТЕЛЬНЫЕ ГЛАВЫ МАТЕМАТИЧЕСКОЙ СТАТИСТИКИ

проф. Ю.Н. Тюрин

1/2 года, 4 курс, для студентов группы теории вероятностей

1. Ранговые критерии для линейных моделей.
1.1. Лемма Хёффдинга.

1.2. Локально наиболее мощные ранговые критерии для проверки однородности двух выборок против альтернативы сдвига. Метки. Критерии нормальных меток и критерий Уилкоксона.

1.3. Локально наиболее мощные ранговые критерии для проверки однородности двух выборок против альтернативы масштаба. Метки. Критерий Сэвиджа.

1.4. Локально наиболее мощные критерии для проверки гипотез о коэффициентах наклона для простой линейной регрессии.

1.5. Ранговые критерии в линейных многопараметрических моделях.

1.6. Некоторые свойства меток. Первые моменты линейных ранговых статистик.

2. Знако-ранговые методы.

2.1. Парные наблюдения и знако-ранговый критерий Уилкоксона.

2.2. Локально наиболее мощные знако-ранговые критерии для простой линейной регрессии.

3. Ранговые и знаковые методы для линейных моделей временных рядов.

3.1. Вычисление распределения (плотности распределения) отрезков временных рядов AR(1) и MA(1).

3.2. Локально наиболее мощные ранговые и знаковые критерии для проверки гипотез 
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3.3. Асимптотические распределения знаковых статистик.

4. Оценивание неизвестных параметров с помощью критериальных статистик.

4.1. Интервальное и точечное оценивание на примере временных рядов AR(1) и MA(1).

4.2. Интервальные и точечное оценивание центра симметричного распределения с помощью знако-ранговой статистики Уилкоксона.

5. Коэффициенты ранговой корреляции.

6. Асимптотическая нормальность линейных ранговых статистик (теорема Гаека, без док-ва).

7. Асимптотическая нормальность Ю-статистик.

7.1. Разложение Хёффдинга и вычисление дисперсии.

7.2. Теорема Хёффдинга об асимптотической нормальности невырожденных одновыборочных Ю-статистик.

7.3. Представление знако-ранговой статистики Уилкоксона в форме Ю-статистики; асимптотическое распределение (при гипотезе).

8. Асимптотические свойства непараметрических оценок параметров (на примере оценки центра симметричного распределения и знако-ранговой статистики Уилкоксона).

8.1. Состоятельность оценок.

8.2. Теорема об асимптотической дифференцируемости Ю-статистик. 

8.3. Асимптотическая нормальность непараметрических оценок. 

8.4. Расчет асимптотической дисперсии для непараметрической оценки центра симметричной выборки.

9. Асимптотическое сравнение статистических правил: относительная асимптотическая эффективность (по Питмену) на примере знако-ранговой статистики Уилкоксона.

9.1. Вычисление АОЭ трёх оценок центра (знаковой, знако-ранговой и оценки наибольшего правдоподобия) для разных распределений выборки (в том числе, для нормального).

9.2. Вычисление асимптотической мощности знако-рангового критерия Уилкоксона. 

9.3. Вычисление АОЭ трёх статистических критериев для проверки гипотезы о центре симметричного распределения: знакового, знако-рангового и критерия Стьюдента для разных распределений выборки (в том числе, для нормального).

10. Классические непараметрические статистические критерии (Колмогорова, Смирнова, 
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 и др.): точные и асимптотические распределения (при гипотезе).

11. Перестановочные статистические критерии.
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