АЛГЕБРАИЧЕСКИЕ ЧИСЛА
чл.-корр. РАН Ю.В. Нестеренко

1/2 года, 3 курс

обязательный для специализации “Математические методы защиты информации”

1. Конечные расширения полей. Степень поля. Поведение степени при расширении полей.

2. Степень простого расширения. Эквивалентность конечности и конечной порожден​ности алгебраическими элементами.

3. Алгебраические числа. Алгебраические числовые поля. Замкнутость множества ал​ге​браических чисел относительно арифметических операций, алгебраическая замкнутость.

4. Теорема о примитивном элементе.

5. Нормальные расширения. Группа Галуа.

6. Норма и след в алгебраическом расширении, их свойства.

7. Дискриминант совокупности чисел и его свойства. Теорема о дискриминанте линейно независимой совокупности чисел.

10. Конечные поля.

11. Целые алгебраические числа. Кольцо целых алгебраического числового поля.

12. Идеалы алгебраического числового поля. Существование конечного 
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базиса.

13. Фундаментальный базис и дискриминант поля.

14. Простые идеалы. Свойство максимальности простых идеалов.

15. Теорема Минковского о выпуклом теле. Следствие о решениях линейных неравенств.

16. Эквивалентные идеалы. Конечность числа классов поля.

17. Теорема о разложении идеалов в произведение простых.

18. Единицы и их свойства. Теорема Дирихле о единицах.

19. Отображение группы единиц в аддитивную группу 
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. Структура ядра этого отображения. Оценка сверху ранга группы единиц.

20. Существование 
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 независимых единиц. Завершение доказательства теоремы Дирихле.

21. Норма идеала и ее свойства.

22. Теорема Куммера о разложении простых чисел в полях со степенным фунда​мен​таль​ным базисом.

23. Достаточные условия существования степенного фундаментального базиса.
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