ОСНОВЫ ОБЩЕЙ ТОПОЛОГИИ

проф. В.И. Пономарев

1 год, 2-5 курс

1. Теоретико-множественное введение. Операции над множествами. Частичный, линейный и полный порядок. Взаимно-однозначные отображения. Кардиналы и их полная упорядоченность. Аксиома выбора, принцип максимального элемента, принцип полной упорядоченности. Континуум-проблема.

2. Топология и разные способы ее задания. База и вес пространства. Непрерывные отображения. Топология метрических пространств. Примеры метрических пространств. Полнота метрики. Свойство Бэра. Принцип сжатых отображений.

3. Аксиомы отделимости. Примеры. Нормальность. Малая и большая леммы Урысона. Теорема Титце-Урысона о продолжении.

4. Тихоновское произведение пространств. Диагональное произведение отображений.

5. Бикомпактность. Вполне регулярные пространства. Две теоремы А.Н. Тихонова. Совершенная нормальность. Метризационная теорема Урысона.

6. Критерии бикомпактности для метризуемых пространств.

7. Финально-компактные пространства.

8. Основные кардинально-значные инварианты: вес, плотность, число Суслина, спрэд, 
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вес, число Линделефа. Их совпадение в классе метризуемых пространств.

9. Стрелка и две стрелки Александрова. Квадрат стрелки и квадрат двух стрелок.

10. Бикомпактные расширения и расширение Стоун-Чеха. Полнота по Чеху.

11. Отношение подчинения и построение бикомпактного расширения по данному отношению подчинения.

12. Доказательство теоремы об изоморфизме частично-упорядоченного множества всех подчинений на вполне регулярном пространстве X и частично-упорядоченного множества всех бикомпактных расширений этого пространства X.

13. Диадические бикомпакты. Теорема Хьюитта-Марчевского-Пондишери. Диадические бикомпакты обладают свойством Суслина.

14. Теорема Вейерштрасса-Стоуна и ее топологические следствия. Совпадение веса и 
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веса для диадических бикомпактов.

15. Замкнутые отображения. Теорема Лашнева. Лашневские пространства.

16. Открытые отображения и их продолжения на бикомпактные расширение.

17. Совершенные отображения и их продолжения на бикомпактные расширения. Свойства, инвариантные при совершенных отображениях.

18. Паракомпактность. Критерий А. Стоуна. Паракомпактность метрических пространств.

19. Критерии метризуемости Бинга и Нагаты-Смирнова.

20. Теорема Пасынкова об открытом отображении полного по Чеху пространства на паракомпакт.

21. Две теоремы Хайнала-Юхаса о мощности пространств.

22. Теснота и две теоремы Архангельского о мощности пространств.

23. Совпадение тесноты и веса для диадических бикомпактов.

24. Расширение Стоуна-Чеха пространства натуральных чисел.

25. Абсолюты регулярных пространств и совершенные неприводимые отображения. Экстремально несвязные пространства.

26. Соабсолютные пространства. Соабсолютность метризуемому пространству.

27. Неоднородность экстремально-несвязных бикомпактов.

28. Теорема Шарковского об отображениии бикомпакта на тихоновский куб.

29. Экспонента бикомпакта. Экспонента 
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 (теорема Сироты) и не является диадическим бикомпактом при 
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 (теорема Шапиро).
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